Universita degli Studi di Perugia
Facolta di Ingegneria
Corso di laurea in Ingegneria Civile
Prova scritta di Analisi Matematica 11
17 Aprile 2007

Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

w y+x—1 dr + y—x—3 J
T w12+ (y—2)2 (x+ 12+ (y—272"

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1
f(z,y) = 1932 + 2y + v

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

1

T , 1
— + = 0.
Y et Ter R




Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(—1,2)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha
0X  (z+1)P2-(y—2°-2@y—-2)(x+1) 09X
oy @+ D2+ (5 — 277 = o

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza - centrata in (—1,2) e raggio 1. Una rappre-
sentazione parametrica ¢ data da

r=—14cost, y=2+sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

af 1 af
—=—-x+4+y, ——=x+2.
or 2 4 Ay 4

Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha

infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta

Yy = —%x. In questi punti si ha f(z, —%1’) = 0 e inoltre

1 1
flz,y) = ;11’2 +ay+y° = (5o + y)?.

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

€T

ol
Yo :x/—dx.

2



Calcoliamo allora y,. Si ha

x 1 2z
€f a3 e2 / Y 6% log(z24++/2)
Xz x Xz

/\/.7:2+\/§
=z | ————dx
22

Operando la sostituzione t? = 1 + f si ottiene

2 + 1
[ S

t—1
t+1|

Yo :—x\/1+———xlog S
\/+f+1

L’integrale generale risulta quindi

14+ %2~
Cix+Cy | —x 1—1————$10g
1+ Y241

t 11
=—t—-lo
5 108

Pertanto
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

w— Yy+x d + y—xr+4 d
(r— 221 (y + 2)2 (x—22+ (y+227

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1
f(z,y) =2* + 2y + Z?ﬁ-

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

1

x , 1
— +
YT e T2 B

y=0.



Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(2, —2)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha
0X (z—2P7—-(y+2°-2y+2)(z—-2) 09X
oy (- 27+ (s + 277 = o

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza 7 centrata in (42, —2) e raggio 1. Una rapp-
resentazione parametrica é data da

r=2+cost, y=—2+sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

21 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
vy 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

0 0
—f =2z +y, —f =+
ox Y

Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha

infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta

y = —2x. In questi punti si ha f(z, —2x) = 0 e inoltre

1 1
flz,y) = 2%+ 2y + Z;yQ = (z+ §y)2-

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

x

o) T
Yo = x/—dm.

T2



Calcoliamo allora y,. Si ha

x 1 2z
€f 23 e2 / 273 6% log(x24++/3)
Xz x Xz

/\/.7:2+\/§
=z | ———dzx
22

Operando la sostituzione t? = 1 + f si ottiene

2 + 1
[ S

t—1
t+1|

Yo :—x\/1+———xlog S
\/+f+1

L’integrale generale risulta quindi

14+~
Cix+Cy | —x 1—1————$10g
1+ 41

t 11
=—t—-lo
5 108

Pertanto
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

—-1- —xr—1
w— y+x s dr + y—x + 7

(z—m)?+(y—1) (z—m)2+(y—1)?

dy

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1 1 1
flz,y) = 1562 + 5y + ZyQ'

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

y//_ € y/+ 1
22+7 22+7

y = 0.



Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR*\ {(m,1)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha

OX _(e—m?—(y-12-20y- -7 09X

dy ((z =72+ (y —1)?)? or

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza 7 centrata in (7, 1) e raggio 1. Una rappresen-
tazione parametrica ¢ data da

r=m+cost, y=1+sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

21 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

of 1 1 of 1

ST+ 3 Y, T+

1
gr 2" Y gy T2t T

Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha
infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta

y = —x. In questi punti si ha f(z, —x) = 0 e inoltre
1, 1 1, 11,
fla,y) = q2” + ey + 29" = (e + 59)°

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula




Calcoliamo allora y,. Si ha

1. 2
ef zziﬂ eéf Iziﬁ e%log(gﬂ-&-w)
x X Xz

/ vVaz+w

Operando la sostituzione ¢ = 1 + 75 si ottiene

A/ r2 t2
x? t?—1 2 —1
1 t—1
:—t——log—.
2 t+1

Pertanto
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

w y+x—1 dr + Yy—x—>H d
T @+22+ (y—3)? (x+272+ (y—372"7

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1 1
flz,y) = 5932 + 2y + §y2'

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

"o z y/_|_ 1 Y=
x? 427 x? 427

Y



Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(—2,3)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha
0X (@2’ — (-3 —2y-3)+2) X
dy ((z+2)*+(y—3)?)° O

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza - centrata in (—2,3) e raggio 1. Una rappre-
sentazione parametrica ¢ data da

T =—24cost, y=3+sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

of of

— =4y, ==+

ox 4 oy 4
Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha
infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta

y = —x. In questi punti si ha f(z, —x) = 0 e inoltre
1, 1, 1 1,
T,Y) =0 +xy+ sy = (—=r+ —=y)".
flz.y) =5 vty (\/5 ﬁy)

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione ¢ data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

o e
Yo =T = dx




Calcoliamo allora y,. Si ha

1 2
ef 71212,, e2? / 712427, 6% log(x24-27)
x —dr=2 | —5—dr =1 | ————du
x x x

Va2 +2r
=z wa

Operando la sostituzione > = 1 + i—g si ottiene

2-1

/\/a:2+27r / gt =
2 —1

Pertanto

Yo = —T 1+———x10g
\/ \/7V

L’integrale generale risulta quindi

Cix+Cy | —z 1+———:C10g
\/ \/7“
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

w— y+x+2 dr + Yy—
(x+1)2 4+ (y+ 1)? (r+1)2+ (y+1)2

dy

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1
flay) = 2%+ V2zy + 22

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

1

x , 1
— +
I N

y=0.



Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare ¢ IR* \ {(—1,—1)} che non é un
insieme stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha

OX _(e—12-(y-1?-2y-D—1) X

y ((z 1)+ (y = 1)?)? ~or

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza v centrata in (—1,—1) e raggio 1. Una rapp-
resentazione parametrica é data da

x=—14cost, y=—1+sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

of 1 of

Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha
infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta
y = —ﬁix. In questi punti si ha f(z, _ﬁi@ = 0 e inoltre

1 1
flz,y) = ;112 +V2ay + 2% = (596 +V2y)%

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

e ey
ygzx/ dx

T2




Calcoliamo allora y,. Si ha

x 1 2z
€f I e2 / Y eélog(;ﬂ—i—ﬁ)
Xz x Xz

/\/.7:2—1—\/7
=z | ———dzx
22

Operando la sostituzione t? = 1 + f si ottiene

2 + 1
[YEE [P [

t—1
t+1|

Yo :—x\/1+———xlog S
\/+f+1

L’integrale generale risulta quindi

14+ %~
Cix+Cy | —x 1—1————$10g
1+ Y741

t 11
=—t—-lo
5 108

Pertanto
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

y+ax+1 o y—x+1
R R (R

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1
flx,y) = 22° + V2ry + i

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

y/l _ x y/ _|_ ]'




Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(0, —1)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha
0X ®—(y+1P2-2y+Lz 0X
dy @+ y+122 Oz

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza ~ centrata in (0, —1) e raggio 1. Una rappre-
sentazione parametrica ¢ data da

x =cost, y=—1+4sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

af of |

Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha
infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta
y = —2+/2x. In questi punti si ha f(z, —2v/2z) = 0 e inoltre

1

1
fx,y) =22 + V2ry + V= (V2z + U

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

/ o) e
Yo =1 —dx
x




Calcoliamo allora 1. Si ha per 22 > 7

1
ef g S eéf 2 e%log(xQ—w)
xz Xz X

/m

us

Operando la sostituzione ¢ =1 — 73 si ottiene

Va? — t2 1
x? 2 —1 t2—1

t—1
t+1]|°

t 11
=—t—=lo
2 g

Pertanto
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

y+ax+1 y—x—1
w = dx + d
@+ 12+ @t

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

fla,y) = 22" + 2v2zy + ¢,

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

T 1
" y/ +

YT T

y=0.



Svolgimento
1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(—1,0)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha

0X (@ +1P—¢y*—2y(x+1) 090X
dy ((z +1)? +92)? O

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza - centrata in (—1,0) e raggio 1. Una rappre-
sentazione parametrica ¢ data da

xr = —1+4cost, y=sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

0 0
—f = 4z + 2V/2y, —f = 2V2z + 2y.
ox oy
Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha

infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta
y = —/2z. In questi punti si ha f(z, —v/2z) = 0 e inoltre

flz,y) =222 + 2V2zy + y* = (V22 + ).

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

ol =
Y2 = ZL’/TdIE



Calcoliamo allora 4. Si ha per 22 > /5

ol e%fﬂ%z\/g 3 log(z*~V/5)
x/ dx:a:/—d:v:x/—dx

2 T2 2

:x/—vﬁ;\/gdx.

Operando la sostituzione t? = 1 — \w/_zg si ottiene

Vaz—+/5 £
——dr = — dt = —t — dt
/ x2 . /t2—1 /t2—1
; 1l t—1
= —t — =log|——|.
pRatd P
Pertanto
Vs 1 1-% -1
Yo = —x\[1 - — — swlog
T 2 5
1 +1
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

w y+x—1 dr + Yy—T+95 d
T @32+ (y+2)? (z—32+ (y+22"7

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

fla,y) = 2+ 2v2xy + 2.

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

1"

T , 1
_ + =
Y x2—\/§7ry x2—\/§7ry




Svolgimento

1) Il dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(3, —2)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha

0X _ (x-3P - (y+22 -2+ —3) _ X

Oy ((z =32+ (y +2)*) or

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza -y centrata in (3, —2) e raggio 1. Una rappre-
sentazione parametrica ¢ data da

r=3+cost, y=—2+sint
con t € [0,2x]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos i@t
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

0 0

—f = 22 + 2v/2y, —f = 22z + 4y.

ox oy

Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha

infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta

Yy = —\/iﬁx. In questi punti si ha f(z, —\/iix) = 0 e inoltre

fla,y) = 2% +2V22y + 20° = (v + V2y)*.

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.

3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.
In questo caso si vede facilmente che una soluzione é data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

x

el =
ygzx/—de
T



Calcoliamo allora 4. Si ha per 22 > /27

x 2z
ef z2 V27 6%f z2—\/27 6% log(zQ—\/ﬁw)
x X Xz

/ Va2 —\2r
=z | ——dzx
22

Operando la sostituzione t? = 1 — % si ottiene

/ /t2—1 __t_/t21—1dt

t—l‘

:—t——log

Pertanto

L’integrale generale risulta quindi

Cix+Cy | —x4/1— - —xlog xz
V ==
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Cognome Nome

Anno di corso Matricola

Votazione

Svolgere i seguenti esercizi, motivando adeguatamente i risultati.
1) Studiare 'esattezza della forma differenziale lineare

y+x—37 dr + y—xr—m
W= x
(x —m)* + (y — 27)? (z—m)*+ (y — 27)?

nel suo insieme di definizione.

2) Determinare i massimi e minimi relativi, se esistono, della funzione

1
o) = 52% + V2zy + 42

3) Risolvere la seguente equazione differenziale

1

x /
_ + :()
Y 3:2—2\/§y x2—2\/§y




Svolgimento

1) 1l dominio della forma differenziale lineare é IR?\ {(m,27)} che non é un insieme
stellato. Verifichiamo la chiusura. Si ha

0X (v—m)?—(y—2m)°—2(y—2m)(z—7) 0X

dy ((z —m)* + (y — 2m)?)? Cor

quindi la forma differenziale lineare é chiusa. Calcoliamo ora l'integrale curvi-
lineo di w su una circonferenza «y centrata in (m,27) e raggio 1. Una rappre-
sentazione parametrica ¢ data da

T =m—+cost, y =27 +sint
con t € [0,2n]. Si ha allora

27 (o: . .
t t)(—sint t— t t
/w :/ (sint 4 cost)(—sint)  (sint — cost)cos it
v 0

1 + 1
27 27
= / (—sin®t — cos? t)dt = / —1dt = —27.
0 0

La forma differenziale lineare non é esatta.

2) La funzione risulta infinitamente derivabile su tutto il piano IR?, quindi gli
unici punti candidati ad essere massimi e minimi si trovano tra le soluzioni del
sistema del gradiente uguagliato a zero. Si ha

0 0

—f:x+\/§y, —f:\/§x+2y.

ox dy
Il determinante della matrice dei coefficienti risulta nullo percié il sistema ha
infinite soluzioni e gli unici punti critici sono quelli che appartengono alla retta

Yy = —\/iéas. In questi punti si ha f(z, —\/Lia:) = 0 e inoltre

) = 50+ Vary 4 = (o)

I punti critici trovati sono allora di minimo assoluto.
3) E’un’equazione differenziale lineare del secondo ordine a coefficienti non costanti.

In questo caso si vede facilmente che una soluzione ¢ data da y; = x. Una
seconda soluzione linearmente indipendente si ottiene dalla formula

o 5
Yo = x/—da:

x2



Calcoliamo allora . Si ha per 22 > 2v/3

x 1 2z
ef z2-23 65 f z2-23 6% 10g($2_2\/§)
T X T

/ Va2 — 23
=z | —————dzx
22

Operando la sostituzione t? = 1 — Lf si ottiene
Va?— 2 1
dt = —t — dt
[P [ = [t
; 1 t—1
=—t—=lo
S+t
Pertanto
2\/5 1 1 2;43 -1
Yo = —x\[1 - —- — sxlog
x 2

L’integrale generale risulta quindi

/3

W3 1 1—22 1

Cizc+Csy | —x 1——\/_——:1:10,51;—2
2 2 23

1—24 41



